| Lekcja: MATEMATYKA | Data:

| Klasa | PP/PR

‘ Temat: Okrag opisany na tréjkacie

Powigzanie z wczesniejszg wiedza:

Uczniowie potrafig rozpoznaé symetralng odcinka oraz konstruowad okrag opisany na tréjkacie

Cele sformutowane w jezyku ucznia:

tréjkatach

o Nauczycie sie wyznaczac dtugosci promieni okregdw opisanego na wybranych

Kryteria sukcesu (co uczniowie bedg potrafili po lekcji):
Po lekgji:

(ostrokatny, prostokatny, rozwartokatny)

prostokatnym i rdbwnoramiennym

1. Okreslam potozenie srodka okregu opisanego w zaleznosci od rodzaju tréjkata

2. Obliczam dtugosci promieni okregéw opisanych na tréjkatach: rownobocznym,

Przebieg lekcji (metody i aktywnosci):

1. Nawigzanie do wiedzy nabytej przez uczniéw
Zadanie na dobry poczatek:
https://epodreczniki.pl/a/okrag-opisany-na-trojkacie/DMJEKHUFz

Wyobrazmy sobie, ze w pewnym powiecie nalezy wybudowac stacje
benzynowa w takim miejscu, aby znajdowata sie w takiej samej odlegtosci od
kazdej z miejscowosci A, Bi C.

Zaktadamy przy tym, ze w poblizu tych miejscowosci nie ma jeziora, nie ptynie
rzeka, ani nie znajdujg sie zadne inne przeszkody, uniemozliwiajgce
wybudowanie w danym punkcie stacji benzynowe;.

Zastanow sie, jak znalez¢ miejsce, w ktdrym nalezy wybudowac stacje
benzynowa.

- N-I poleca zastanowic sie uczniom i w parach poszukac odpowiedzi na zadany
problem. (2 min)

- Nauczyciel zbiera pomysty od ucznidw, a nastepnie wyswietla dostepny aplet
(link podany wyzej ) i wspdlnie z uczniami analizuje problem

Whiosek: szukane miejsce to Srodek okregu opisanego na tréjkacie

2. Podanie tematu, celéw lekcji w jezyku ucznia oraz kryteridow sukcesu
3. Praca nad kryterium nr 1
- N-lI wykorzystuje aplet geogebry, prosi uczniéw o obserwacje potozenia
srodka okregu opisanego na tréjkacie.
https://www.geogebra.org/m/VUsqPBcB

- N-I prosi wybranych uczniéw, aby podsumowali informacje dotyczqce
potoZenia srodka okregu opisanego na tréjkgcie (losuje osobe do odpowiedzi —
kazdy uczen podaje jedng informacje — nalezatby sie upewnic czy wszyscy
uczniowie wiedzq co to jest symetralna )

Uwagi — wersja
lekcji zdalnej

Zamiast w
parach
uczniowie
rozwigzujg
indywidualnie
problem

W tym przypadku
mozna uczniom
poleci¢ analize
przyktadu nr 2 w
e-podrecznikach i
samodzielne
zapisanie
whnioskéw (link w
pkt 1)



https://epodreczniki.pl/a/okrag-opisany-na-trojkacie/DMJEkHUFz
https://www.geogebra.org/m/VUsqPBcB

4. Praca nad kryterium nr 2 (forma pracy w zaleznosci od zadania: z cata
klasg, w matych grupach lub indywidualnie)

A. Tréjkat réwnoboczny
N- | prosi wybranych uczniow, aby przypomnieli sposob wyznaczania
promienia okregu opisanego na tréjkqcie rownobocznym
Zad.1*
Oblicz dtugos¢ promienia okregu opisanego na tréjkacie rownobocznym
o boku dtugosci 6 cm.
Zad. 2*
Wysokos¢ tréjkata rownobocznego jest o 3 cm dtuzsza od promienia okregu
opisanego na tym tréjkacie. Oblicz dtugos¢ boku tego tréjkata.

B. Trdjkat prostokatny
N- | przywotuje uczniom sytuacje, kiedy obserwowali okrqg opisany na
tréjkqcie prostokqtnym . Prosi o wyciggniecie i zapisanie wniosku

Zad 3* (praca samodzielna lub w parach)

Oblicz promien okregu opisanego na tréjkacie prostokatnym, ktérego
przyprostokatne majg dtugos¢ 24 cmi 7 cm.

Zad. 4*

W trdjkacie prostokgtnym wysoko$¢é poprowadzona na przeciwprostokatng

1
jest réwna 4cm. Spodek tej wysokosci lezy w odlegtosci 16 cm od srodka

okregu opisanego w tréjkacie. Oblicz
a) promier okregu opisanego na tym tréjkacie
b) dtugosci bokéw tréjkata

** Monitorowanie realizacji 2-go kryterium sukcesu (pkt A i B) — samoocena
w postaci ,,Swiatet” drogowych lub kciukow

C. Tréjkat réwnoramienny
Uwaga: warto pokazaé uczniom dwie metody wyznaczania dtugosci promienia
okregu opisanego na tréjkacie réwnoramiennym

Metoda | — wykorzystanie Tw. Pitagorasa
Zad 5
a) Trojkat rownoramienny ostrokatny
Dane sg dtugosci bokdéw trdjkata réwnoramiennego ostrokatnego: 25, 25, 14.
Wyznacz dtugosé promienia okregu opisanego na tym tréjkacie.

Zatacznik nr 1 — rysunek pomocniczy

Warto ustalic¢ kryteria do poprawnie rozwigzanego zadania, ktére wskazq na
kolejne etapy rozwigzania tego zadania
Kryteria:

1. wyznaczam wysokosc tréjkgta h (wykorzystuje tw. Pitagorasa)

2. wskazuje na rysunku tzw. ,maty trojkqt prostokgtny o

przyprostokgtnych a/2 oraz x=h-R oraz przeciwprostokgtnej R
3. zapisuje tw. Pitagorasa dla tego trojkgta
4. wyznaczam R

Warto
przypomniec
uczniom wzory i

zaleznosci:
R=2h
3
h_av3
2
Rzic
2

R=s¢ (srodkowa
poprowadzona z
wierzchotka kata
prostego)

Uczen zapisuje
wtasng refleksje
W zeszycie

Zatgcznik nr 1
bedzie
wskazanym
materiatem
pomocniczym
dla ucznia




b) Tréjkat rownoramienny rozwartokatny
Dane sg dtugosci bokéw tréjkata réwnoramiennego rozwartokatnego:
13, 13, 24. Wyznacz dtugos¢ promienia okregu opisanego na tym trdjkacie.
Korzystamy z tych samych kryteriow, co w pkt a) zad, zwracamy
uwage uczniow, ze w pkt 2 kryterium odcinek x= R-h

Metoda Il — wykorzystanie wzordéw na pole tréjkata

abc

Wprowadzamy nowy dla ucznidw wzér na pole trojkata: P = ﬁ

a,b,c — dtugosci bokow trojkgta; R — promien okregu opisanego na
trojkqcie
Zad 6 — proponuje przyktad b) z zadania 5 rozwigzac Il metodg
5. Przypomnienie celu lekcji i kryteridw sukcesu.
Podsumowanie lekcji — metoda zdan podsumowujgcych

(w odniesieniu do celu i kryteriow)

6. Zadanie i omowienie pracy domowej (propozycja w zatgczniku nr 2)

Wskazoéwka dla
ucznia — kryteria
do zadania
1.oblicze pole
tréjkata na dwa
sposoby

P= lah oraz
2

2. Porébwnam
otrzymane
"pola"

3. Wyznacze Rz
otrzymanego
rownania

Notatki i dodatkowe ¢wiczenia:

AD.11 Dokoncz jedno ze zdan:

- Na dzisiejszej lekcji nauczytam\em sie ....

- Na dzisiejszej lekcji trudne byto ...

- Na dzisiejszej lekcji zaskoczyto mnie ....

lub inne zdanie, ktore wyda Ci sie odpowiednie.

Praca domowa:
Proponowane zadania* w zatgczniku nr 2

Materiaty i pomoce dydaktyczne:

Zad*pochodzg z ,Matematyka. Zbidr zadan do liceum i technikum klasa 1 — poziom

podstawowy” M. Kurczab, E. Kurczab, E. Swida
e-materiaty (linki do materiatéw e-podrecznikéw i apletu z geogebry)

Wskazéwki dla 0sdb korzystajacych ze scenariusza

Jesli jest propozycja pracy samodzielnej lub w parach, nalezy pamieta¢ o indywidualnych
potrzebach i mozliwosciach uczniéw. Byé moze trzeba rozwigzac zadanie wspdlnie z cafg klasa.

Warto jednak zachecaé uczniéw do wspodtpracy i wzajemnego uczenia sie.

** Warto w tym momencie zrobié tzw. ,,stop klatke” zanim przejdziemy do wyznaczania
dtugosci promienia okregu opisanego na tréjkacie rownoramiennym, poniewaz do tego

momentu lekcji bazujemy na wiedzy ucznidéw nabytej w gimnazjum.

W tzw. ,, dobrej klasie” zaplanowane cele i kryteria lekcji mozna zrealizowaé w czasie jednej
jednostki lekcyjnej. W zaleznosci z jaka klasg pracujemy, warto rozwazy¢ poéwiczenie

umiejetnosci z 2-go kryterium na dodatkowej lekcji.

Opracowata Hanna Mgka




Zatgcznik nr 1 — rysunki pomocnicze




Zatgcznik nr 2- zadania do pracy domowej

1. *Promien okregu opisanego na trdjkacie prostokgtnym jest réwny 6 cm. Oblicz odlegtosé
srodka ciezkosci tego trojkata od wierzchotka kata prostego.
(Srodek ciezkosci tréjkgta to punkt przeciecia srodkowych)

2. *Promien okregu opisanego na tréjkacie prostokatnym jest rowny wysokosci opuszczonej na
przeciwprostokatng i wynosi 7 cm. Oblicz obwdd tréjkata.

3. *Dane s3 dtugosci bokdéw trojkata réwnoramiennego

a) 17cm, 17cm, 30cm

b) 61cm, 61cm, 120cm

Sprawdz, czy dany tréjkat jest ostrokatny, prostokatny czy rozwartokatny. Oblicz promien okregu
opisanego na tym tréjkacie.

Mozna np. zaproponowac uczniom, aby jeden z pkt w zad. 3 wykonali na dwa poznane sposoby
w celu ich przecwiczenia.



