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DOWODY NIEROWNOSCI

ZADANIE 1
Wykaz, ze jezeli x, y, z sa dtugosciami bokéw tréjkata to w > /22 +y2 422,

ZADANIE 2
Udowodnij, ze dla dowolnych liczb dodatnich a, b, ¢ i d prawdziwa jest nier6wnosé

ac+bd < Va2 +b2-\/c2 +d2.

ZADANIE 3 2
Udowodnij, ze jezelia > b > 0 to ngb) —+ab > (”gf) .

ZADANIE 4
Uzasadnij, ze jezeli a, b, ¢, d sa liczbami dodatnimi to

(a+Db)(c+d) > 4Vabed.

ZADANIE 5
Uzasadnij, ze 6110 < 1824,

ZADANIE 6
Uzasadnij, ze jezeli a, b, ¢, d sa liczbami dodatnimi to

(a+c)(b+d) > Vab+ Ved.

ZADANIE 7
Niech m,n € Ry, udowodnij, ze jezeli m + n = 1 to prawdziwa jest nier6wnosé

S=
+
2=
WV
=~

ZADANIE 8
Wykaz, ze jezeli a > 1 to prawdziwa jest nieréwno$¢

Va0 — 1+ /a5 +1 < 24%,
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ZADANIE 9
Wykaz, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych a, b spetniona jest nieréwnos¢

</a4+b4>\/a2+b2
2 7 2

ZADANIE 10
Wykaz, ze prawdziwa jest nieréwnos¢ v/250 + 1+ /250 — 1 < 226,

ZADANIE 11
Uzasadnij, ze jesli liczby rzeczywiste a, b, ¢ spelniaja nieréwnosci 0 < a < b < ¢, to

a+b+c S a+b
3 2

ZADANIE 12
Wykaz, ze jezeli xy > 0to ¥ + 1>2

ZADANIE 13

a) Wykaz, ze dla dowolnych réznych liczb dodatnich g, b prawdziwa jest nieréwnosé

a+b - a2 + b?
2 2

b) Wykorzystujac nieréwno$¢ z punktu a), wykaz, ze prawdziwa jest nieréwnos¢

/2100 9 4 /2100 4 o ~ 951

ZADANIE 14
Wykaz, ze jezelia > 0, to § + 51y > 2.
ZADANIE 15

Udowodnij, ze jesli k i n sa liczbami naturalnymioraz 1 < k < n,tok(n —k+1) > n.

ZADANIE 16
Udowodnij, Ze jesli
a) x,y sa liczbami rzeczywistymi, to x% + y? > 2xy.

b) x,y,z sa liczbami rzeczywistymi takimi, ze x +y +z =1, to x% + y2 +22> %
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