| Lekcja: MATEMATYKA | Data:

| Klasa | PP/PR

‘ Temat: Okrag wpisany w tréjkat

Powigzanie z wczesniejszg wiedza:

Uczniowie potrafig rozpoznaé dwusieczng kata oraz konstruowac okrag wpisany w tréjkat

Cele sformutowane w jezyku ucznia:

o Nauczycie sie wyznaczac dtugosci promieni okregéw wpisanych w wybrane tréjkaty

Kryteria sukcesu (co uczniowie bedg potrafili po lekcji):
Po lekgji:

i rbwnoramienne

1. Opisuje** sposdb wyznaczania srodka okregu wpisanego w dowolny tréjkat

2. Obliczam dtugosci promieni okregdw wpisanych w tréjkaty: rownoboczne, prostokatne

Przebieg lekcji (metody i aktywnosci):
1. Nawigzanie do wiedzy nabytej przez uczniéw
Zadanie na dobry poczatek:

Wyobraz sobie, ze jestes poczatkujgcym projektantem zieleni miejskiej. Na
skwerze w ksztatcie tréjkata masz za zadanie zaprojektowaé mozliwie
najwiekszy klomb kwiatowy w ksztatcie kota. W jaki sposdb to zrobisz?

- N-I poleca zastanowic sie uczniom w parach poszukac odpowiedzi na zadany
problem. (2 min)

Whiosek: okrag na by¢ styczny do bokdw, a ,,Srodek” klombu to srodek okregu
wpisanego w trojkat

2. Podanie tematu, celéw lekcji w jezyku ucznia oraz kryteriéw sukcesu
3. Praca nad kryterium nr 1
- N-I wykorzystuje aplet geogebry ilustrujgcy sposdb wyznaczania srodka
okregu wpisanego w tréjkat
1. https://www.geogebra.org/m/zc8sjujz
lub
2.https://epodreczniki.pl/a/okrag-wpisany-w-trojkat/DidqBen8X
(konstrukcja okregu wpisanego w trojkqt)
N-I prosi wybranych uczniow, aby podsumowali informacje dotyczqce
potoZenia srodka okregu wpisanego w trojkqt ( warto sie upewnic czy wszyscy
uczniowie wiedzq co to jest dwusieczna kqta )

4. Praca nad kryterium nr 2 (forma pracy w zaleznosci od zadania: z catg
klasg, w matych grupach lub indywidualnie)
A. Tréjkat réwnoboczny
N- | prosi wybranych ucznidw, aby przypomnieli w jaki sposéb wyznaczy¢
promien okregu wpisanego w trojkqgt rownoboczny

Zad.1* (praca samodzielna lub w parach, w razie watpliwosci wyjasnianie
watpliwosci na forum klasy)

Uwagi — wersja
lekcji zdalnej

Zamiast w parach
uczniowie
rozwigzuja
indywidualnie
problem

Warto
przypomniec
uczniom wzory i

zaleznosci:
1

r==h
3



https://www.geogebra.org/m/zc8sjujz
https://epodreczniki.pl/a/okrag-wpisany-w-trojkat/DidqBen8X

Oblicz promien okregu wpisanego w tréjkat réwnoboczny, jesli;
a) wysokosc tréjkata jest rowna 21cm
b) bok tréjkata ma dtugos¢ 10 cm
c) Srodek ciezkosci tréjkata lezy w odlegtosci 5 cm od wierzchotkdw tego
tréjkata

B. Trojkat prostokatny
Rysunek pomocniczy nr 1
Wykorzystujgc tw. o odcinkach stycznych warto wyjasni¢ uczniom,
(wykorzystujgc np. rysunek pomocniczy) w jaki sposob powstat wzér na
promien okregu wpisanego w tréjkqt prostokqtny

Zad 2*(praca samodzielna lub w parach)

Oblicz promien okregu wpisanego w tréjkat prostokatny, ktérego
przyprostokatne majg dtugosci: 8 cm i 15 cm

Zad 3*

Oblicz promien okregu wpisanego w trdjkat prostokatny wiedzac, ze obwdd
tréjkata wynosi 30cm, a promien okregu opisanego na tym tréjkacie jest
rowny 6,5 cm

Zad. 4*

W tréjkat prostokatny o przyprostokatnych dtugosci 3 dm i 4 dm wpisano
okrag. Oblicz dtugosci odcinkdw na jakie punkty stycznosci podzielity boki tego
tréjkata.

** Monitorowanie realizacji 2-go kryterium sukcesu pkt( B) —samoocena w
postaci ,Swiatet” drogowych lub kciukéw

C. Tréjkat réwnoramienny
Uwaga: warto pokazac uczniom przynajmniej dwie metody wyznaczania
dtugosci promienia okregu opisanego na tréjkgcie rownoramiennym ****

Metoda | — wykorzystanie tw. o odcinkach stycznych do okregu

Rysunek pomocniczy nr 2

Zad 5* (pkt a — praca z cata kasg, pkt b — praca samodzielna ucznidw lub praca
w parach)

Oblicz promien okregu wpisanego w trdjkat rownoramienny , ktérego boki
majg dtugosé:

a) 5cm, 5cm, 6 cm

Warto ustalic¢ kryteria do poprawnie rozwigzanego zadania, ktére wskazq na
kolejne etapy rozwigzania tego zadania
Kryteria:

1. wyznaczam wysokosc tréjkgta h (wykorzystuje tw. Pitagorasa)

2. wskazuje na rysunku tzw. ,maty tréjkqt prostokgtny o

przyprostokqgtnych r oraz b - a/2 oraz przeciwprostokqtnej x=h-r
3. zapisuje tw. Pitagorasa dla tego tréjkgta
4. wyznaczam r

b)13 cm, 13 cm, 24 cm

Zachecic¢ ucznia do
samodzielnego
wyprowadzenia
wzoru na promien
okregu wpisanego
w tréjkat
prostokatny
(zaproponowac
wykorzystanie
rysunku
pomocniczego
nri)

a+b-c

r= —
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r=p-c
p- potowa

obwodu tréjkata

lub

Uczen zapisuje
wtasng refleksje
W zeszycie

Wskazac
uczniowi jako
pomoc rysunek
nr 2




Metoda Il — wykorzystanie wzoréw na pole tréjkata

Wprowadzamy nowy dla uczniéw wzér na pole tréjkata: P = pr
a+b+c .. . . .
=———— a,b,c — dlugosci bokéw trojkqta; r — promien okregu

wpisanego w trojkqt
Zad 6 — proponuje przyktad b) z zadania 5 rozwigzac Il metoda
** Monitorowanie realizacji 2-go kryterium sukcesu pkt( C) —samoocena w

postaci ,swiatet” drogowych lub kciukéw

5. Przypomnienie celu lekcji i kryteridw sukcesu.
Podsumowanie lekcji — metoda zdan podsumowujgcych
(w odniesieniu do celu i kryteridow)

6. Zadanie i omoéwienie pracy domowej (propozycja w zatgczniku nr 2)

Wskazowka dla
ucznia — kryteria
do zadania
1.oblicze pole
tréjkata na dwa
sposoby

P= lah oraz

P=pr

2. Poréwnam
otrzymane "pola"
3. Wyznacze r

Uczen zapisuje
wtasng refleksje
W zeszycie

( w ramach
monitorowania)

Notatki i dodatkowe ¢wiczenia:

AD.11 Dokoncz jedno ze zdan:

- Na dzisiejszej lekcji nauczytam\em sie ....

- Na dzisiejszej lekcji trudne byto ...

- Na dzisiejszej lekcji zaskoczyto mnie ....

lub inne zdanie, ktore wyda Ci sie odpowiednie.

Praca domowa:
Proponowane zadania* w zataczniku nr 2

Materiaty i pomoce dydaktyczne:

Zad*pochodzg z ,Matematyka. Zbiér zadan do liceum i technikum klasa 1 — poziom podstawowy”

M. Kurczab, E. Kurczab, E. Swida

e-materiaty (linki do materiatéw e-podrecznikéw i apletu z geogebry oraz strony Matemaks)

Wskazdédwki dla osdb korzystajacych ze scenariusza

Jesli jest propozycja pracy samodzielnej lub w parach, nalezy pamietac¢ o indywidualnych
potrzebach ucznidw, warto jednak zachecaé ucznidw do wspétpracy i wzajemnego uczenia sie.

** Mozna jako kryterium okresli¢ : konstruuje okrag wpisany w tréjkat ( inny niz réwnoboczny)

***Warto w tych momentach lekcji zrobic tzw. ,,stop klatke” poniewaz to nowe umiejetnosci

dla uczniow, nalezy wiec monitorowac stopien ich realizacji

**** To przyktadowe dwie metody, Il metoda to wykorzystanie wtasnosci trojkgtow podobnych

W tzw. ,,dobrej klasie” zaplanowane cele i kryteria lekcji mozna zrealizowaé w czasie jednej
jednostki lekcyjnej. W zaleznosci z jaka klasg pracujemy, warto rozwazy¢ poéwiczenie

umiejetnosci z 2-go kryterium na dodatkowej lekcji.

Opracowata Hanna Mgka




Zatgcznik nr 1 — rysunki pomocnicze

1. Okrag wpisany w tréjkat prostokatny

T\\Tr

Zrodto: https://www.matemaks.pl/okrag-wpisany-w-trojkat-prostokatny.html

2. Okrag wpisany w tréjkat w réwnoramienny



https://www.matemaks.pl/okrag-wpisany-w-trojkat-prostokatny.html

Zatgcznik nr 2- zadania do pracy domowej

1. *Promien okregu wpisanego w tréjkat rownoboczny wynosi 1cm. Oblicz
a) promien okregu opisanego na tym tréjkacie
b) dtugosé boku tréjkata

2. Promien okregu wpisanego w trdjkat réwnoboczny jest o0 4 cm krétszy od promienia okregu
opisanego na tym tréjkacie. Oblicz obwéd tego tréjkata.

3. Oblicz promien okregu wpisanego w tréjkat prostokatny réwnoramienny, ktérego
przeciwprostokgtna ma dtugosc¢ 4 cm.

4. Oblicz promien okregu wpisanego w tréjkat réwnoramienny, ktérego boki majg dtugosé:
a) 6lcm,61cm,22cm
b) 5cm,5cm, 8cm

Uwaga: sprobuj w kazdym z pkt a i b wykorzystac¢ inng metodq w celu ich przecwiczenia



